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•  Operaciones con funciones reales:

CONTENIDOS        

Adición, sustracción, multiplicación, división.  

•   Composición: 

la composición y los tipos de funciones.
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OPERACIONES CON FUNCIONES
Dadas dos funciones     𝑓 𝑦 𝑔 reales de variable real, con dominios
no vacíos, y de intersección  no vacía.   Se cumple:

1. 𝑓 + 𝑔 𝑥 = 𝑓 𝑥 + 𝑔 𝑥 ⟶ 𝐷𝑜𝑚 𝑓 + 𝑔 = 𝐷𝑜𝑚 𝑓 ∩ 𝐷𝑜𝑚 𝑔

2. 𝑓 − 𝑔 𝑥 = 𝑓 𝑥 − 𝑔 𝑥 ⟶ 𝐷𝑜𝑚 𝑓 − 𝑔 = 𝐷𝑜𝑚 𝑓 ∩ 𝐷𝑜𝑚 𝑔

3. 𝑓. 𝑔 𝑥 = 𝑓 𝑥 . 𝑔 𝑥 ⟶ 𝐷𝑜𝑚 𝑓. 𝑔 = 𝐷𝑜𝑚 𝑓 ∩ 𝐷𝑜𝑚 𝑔

4.
𝑓

𝑔
𝑥 =

𝑓 𝑥

𝑔 𝑥
⟶ 𝐷𝑜𝑚 𝑓/𝑔 = 𝐷𝑜𝑚 𝑓 ∩ 𝐷𝑜𝑚 𝑔 − Τ𝑥 𝑔 𝑥 = 0

5. 𝑓𝑛 𝑥 = 𝑓 𝑥
𝑛

⟶ 𝐷𝑜𝑚 𝑓𝑛 = 𝐷𝑜𝑚 𝑓 , 𝑛𝜖ℕ, 𝑛 ≥ 2



4

Dada las funciones: 

Ejercicio:      

Resolución.

𝑓 𝑥 = 𝑥 − 3 ; 𝑔 𝑥 =
𝑥 − 4

𝑥 − 5

Hallar la regla de correspondencia de: (𝑓 − 𝑔)(𝑥)

𝐷𝑜𝑚 𝑓 = ሾ3; + ۧ∞

𝐷𝑜𝑚 𝑔 = ℝ − 5

𝐷𝑜𝑚 𝑓 − 𝑔 = 𝐷𝑜𝑚 𝑓 ∩ 𝐷𝑜𝑚 𝑔 = ሾ3; ۧ5 ∪ 5;+∞

La regla de correspondencia es: 

𝑓 − 𝑔 𝑥 = 𝑓 𝑥 − 𝑔 𝑥 = 𝑥 − 3 −
𝑥 − 4

𝑥 − 5
𝐑𝐏𝐓𝐀.
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Dada las funciones:

Ejercicio

𝑓 𝑥 = 𝑥2 − 4 g 𝑥 =
1

𝑥−2
Determine el rango de 

Resolución

𝐷𝑜𝑚 𝑓 : 𝑥2 − 4 ≥ 0 ⟷ 𝑥 + 2 𝑥 − 2 ≥ 0
−∞ − 2 2 +∞

+ − +

𝐷𝑜𝑚 𝑓 = ൻ−∞, ሿ−2 ∪ ሾ2, ۧ+∞

𝐷𝑜𝑚 𝑔 : 𝑥 − 2 > 0 ⟶ 𝑥 > 2 ⟶ 𝐷𝑜𝑚 𝑔 = ,2ۦ ۧ+∞

𝐷𝑜𝑚 𝑓. 𝑔 = 𝐷𝑜𝑚 𝑓 ∩ 𝐷𝑜𝑚 𝑔

𝑓. 𝑔 𝑥 = 𝑓 𝑥 . 𝑔 𝑥 = 𝑥2 − 4
1

𝑥 − 2
, 𝑥𝜖 2,+∞

𝑓. 𝑔 𝑥 = 𝑓 𝑥 . 𝑔 𝑥 =
𝑥2 − 4

𝑥 − 2
=

𝑥 + 2 𝑥 − 2

𝑥 − 2
, 𝑥𝜖 2, +∞

𝒇. 𝒈
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𝑓. 𝑔 𝑥 = 𝑥 + 2, 𝑥𝜖 2,+∞

𝐶𝑜𝑚𝑜 𝑥 > 2 ⟶ 2 < 𝑥 < +∞

4 < 𝑥 + 2 < +∞

4 < 𝑥 + 2 < +∞

2 < 𝑓. 𝑔 𝑥 < +∞

𝑅𝑎𝑛 𝑓. 𝑔 = 2;+∞ 𝐑𝐏𝐓𝐀.
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Ejemplo

Resolución

Función por tramos
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Luego el producto:

𝐑𝐏𝐓𝐀.
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Dada las funciones: 

Ejercicio

𝑓 𝑥 = 𝑥 + 3, 𝑥𝜖 −3,3

𝑔 = −3,0 , 1,4 , −2,5 , 0,−2 , 4,3

Determine el máximo elemento del rango de: Τ𝒇 𝒈

Resolución

𝐷𝑜𝑚 Τ𝑓 𝑔 = 𝐷𝑜𝑚 𝑓 ∩ 𝐷𝑜𝑚 𝑔 ∖ Τ𝑥 𝑔 𝑥 = 0

𝐷𝑜𝑚 Τ𝑓 𝑔 = −3,3 ∩ −3,1,−2,0,4 ∖ −3

𝐷𝑜𝑚 Τ𝑓 𝑔 = −3,1,−2,0 ∖ −3 = −2,0,1
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𝑓

𝑔
−2 =

𝑓 −2

𝑔 −2
=
1

5
⟶ −2, Τ1 5

𝑓

𝑔
0 =

𝑓 0

𝑔 0
= −

3

2
⟶ 0,− Τ3 2

𝑓

𝑔
1 =

𝑓 1

𝑔 1
=
1

2
⟶ 1, Τ1 2

𝑅𝑎𝑛 Τ𝑓 𝑔 =
1

5
, −

3

2
,
1

2

𝒎𝒂𝒚𝒐𝒓 𝒆𝒍𝒆𝒎𝒆𝒏𝒕𝒐 𝐑𝐏𝐓𝐀.
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Dadas las funciones f y  g,

Determine:  

Ejercicio

Resolución
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Indique el valor de verdad de las siguientes afirmaciones:  

I) Si  f . g  es inyectiva entonces f es inyectiva. 

II) Si  f y g  son inyectivas entonces  f+g es inyectivas 

III) El rango de      es 

I) Por  Ejemplo:         

(Falso)

Ejercicio

Resolución
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II)  Por Ejemplo: 

Son Inyectivas

No es  Inyectiva  (Falso)    

III) Redefiniendo la función:       

(Verdadero) 
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COMPOSICIÓN   DE   FUNCIONES      

Se define a la "función compuesta  de   f  y   g”    o       

"Composición de f y g" o

"f compuesta con g" ;

denotada f o g,

Dadas dos funciones f y g ( no necesariamente reales de variable

real), con Dominios no vacios.
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COMPOSICIÓN  DE  FUNCIONES    

Dominio   

Regla  de  correspondencia     

Observación:   
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Propiedades de las funciones compuestas 

1. La composición de funciones es asociativa

2. La composición de funciones   no es conmutativa  

3. El elemento neutro en las funciones compuestas es la

COMPOSICIÓN  DE  FUNCIONES    
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Sean  las funciones: 

Ejemplo

𝑓 = 1,2 , 2,3 , 3,5 , 4,7

𝑔 = 0,3 , 1,2 , 2,1 , 3,4

Determine la suma de los elementos del rango de la función  h tal que: 

ℎ = 𝑓𝑜𝑔 + 𝑔𝑜𝑓

Resolución

𝑓𝑜𝑔 = 0,5 , 1,3 , 2,2 , 3,7

𝑔𝑜𝑓 = 1,1 , 2,4

ℎ = 𝑓𝑜𝑔 + 𝑔𝑜𝑓 = 1,4 , 2,6

𝑅𝑎𝑛 ℎ = 4,6 ⟶ 𝑆𝑢𝑚𝑎 𝑑𝑒 𝑙𝑜𝑠 𝑒𝑙𝑒𝑚𝑒𝑛𝑡𝑜𝑠 𝑑𝑒𝑙 𝑟𝑎𝑛𝑔𝑜 = 10. 𝐑𝐏𝐓𝐀.
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Indique el valor de verdad de las siguientes afirmaciones:  

I) Sea f  creciente y  g  decreciente en R  entonces  fog  es creciente. 

III) Si fog  es  inyectiva  entonces g  es inyectiva.

Ejercicio

Resolución
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I) Si  f  es creciente  y  g  es  decreciente 
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III) Si fog  es  inyectiva por reducción al absurdo..
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